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วิชาสามญั คณิตศาสตร ์1 (ธ.ค. 58) 
วนัอาทิตยท์ี่ 27 ธนัวาคม 2558  เวลา 8.30 - 10.00 น. 
 

ตอนที่ 1  แบบปรนยั 5 ตัวเลือก เลือก 1 ค าตอบที่ถกูที่สดุ  จ  านวน 10 ข้อ ข้อละ 2 คะแนน รวม 20 คะแนน 

1. ให ้ 𝑆 = { 𝑥 | 𝑥 เป็นจ านวนเต็มที่สอดคลอ้งกบัอสมการ   6|𝑥 − 3| < 5𝑥 } 

 จ านวนสมาชิกของ 𝑆 เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. 14 2. 15 3. 16 

 4. 17 5. 18 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. ก าหนดให ้ 𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥5 + 𝑏𝑥3 + 𝑐𝑥 + 𝑑  เมื่อ 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑  เป็นค่าคงตัว  ถา้  𝑥 − 1  หาร 𝑃(𝑥) เหลือเศษ 10 

 และ 𝑥 หาร 𝑃(𝑥) เหลือเศษ 6  แลว้  𝑥 + 1  หาร 𝑃(𝑥) เหลือเศษเท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. −10 2. −6 3. 2 

 4. 4 5. 6 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. ถา้ 𝑢̅ และ 𝑣̅ เป็นเวกเตอรใ์นระบบพิกดัฉาก 3 มิติ  โดยที่  |𝑢̅| = √5  และ  |𝑣̅| = √3 

 แลว้  |𝑢̅ ∙ 𝑣̅|2 + |𝑢̅ × 𝑣̅|2  เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. √15 2. √5 + √3 3. 8 

 4. 5√3 + 3√5 5. 15 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13 May 2023 
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4. ก าหนดให ้𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจริงบวก  ถา้  log𝑎2 𝑏 = 5  แลว้  log𝑏2 𝑎  เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. 1

20
 2. 1

10
 3. 1

5
 

 4. 10 5. 20 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. ถา้ 𝑆 เป็นเซตของจ านวนจริง 𝑎 ซึ่งท  าใหร้ะบบสมการ 
 
 

 มีค าตอบเพียงค าตอบเดียว  แลว้ 𝑆 คือเซตในข้อใดต่อไปนี ้
 1. (−∞, 1) ∪ (1, ∞) 2. (−∞, −1) ∪ (0, ∞) 3. (−∞, 2) ∪ (2, ∞) 

 4. (−∞, −2) ∪ (−2, ∞) 5. { −2, −1, 1, 2 } 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. tan [
𝜋

4
+ arcsin (−

3

5
)]  มีค่าเท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. −
1

7
 2. −

1

9
 3. 1

9
 

 4. 1

7
 5. 9 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑎𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 =  −1 
  𝑥 + 𝑦 − 𝑧 =    0 
2𝑥 + 𝑦 + 2𝑧 =    2 
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7. ตารางแจกแจงความถ่ีสมัพัทธข์องคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรข์องนกัเรียนกลุ่มหนึ่งเป็นดังนี  ้
 
 
 
 
 
 
 

 ค่าเฉล่ียเลขคณิตของคะแนนสอบของนกัเรียนกลุ่มนี ้ เท่ากบัข้อใดต่อไปนี  ้
 1. 57.5 คะแนน 2. 58.5 คะแนน 3. 60.5 คะแนน 

 4. 62.5 คะแนน 5. 63.5 คะแนน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. พิจารณา  
2

lim
x

(
2

𝑥−2
+

1

𝑥+2 
−

8

𝑥2 −4
)  ข้อใดต่อไปนีเ้ป็นจริง 

 1. หาค่าไม่ได้ 2. มีค่าเท่ากบั − 3

4
 3. มีค่าเท่ากบั − 1

4
 

 4. มีค่าเท่ากบั 1
4
 5. มีค่าเท่ากบั 3

4
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. ถา้  𝑎1 , 𝑎2 , 𝑎3 , … , 𝑎𝑛   เป็นล าดับเรขาคณิต โดยที่  𝑎1 = 96  และ  𝑎4  = 12 

 แลว้ 





1n

𝑎𝑛  เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้ 

 1. 120 2. 128 3. 144 

 4. 192 5. 288 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

คะแนนสอบ ความถี่สัมพัทธ ์

0 – 19 0.1 
20 – 39 0.1 
40 – 59 0.3 
60 – 79 0.3 
80 – 99 0.2 
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10. ถา้    𝑓(𝑥) = {

(𝑥 + 1)2 − 5 เมื่อ 𝑥 < −1

−5 เมื่อ −1 ≤ 𝑥 ≤ 1

(𝑥 − 1)2 − 5 เมื่อ 𝑥 > 1

 

 แลว้  (𝑓 ∘ 𝑓)′(2)  เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. −12 2. −8 3. 0 

 4. 8 5. 12 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอนที่ 2  แบบปรนยั 5 ตัวเลือก เลือก 1 ค าตอบที่ถกูที่สดุ  จ  านวน 20 ข้อ ข้อละ 4 คะแนน รวม 80 คะแนน 

11. ก าหนดให ้  𝑧1, 𝑧2 และ 𝑧3 เป็นรากที่ 3 ของจ านวนเชิงซอ้นจ านวนหนึ่ง 

 ถา้ 𝑧1 อยู่ในควอดรนัต์ที่ 1  โดยที่ |𝑧1| = 2  และ  𝑧3 = 𝑧1̅  แลว้  𝑧2 + 𝑧3  เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. 1 + √3i 2. −1 − √3i 3. −1 + √3i 

 4. −√2 + √2i 5. √2 − √2i 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12. เศษเหลือที่ได้จากการหาร  11111  ด้วย  1,210  เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. 1 2. 11 3. 111 

 4. 121 5. 211 
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13. ถา้ 𝑎 และ 𝑏 เป็นค่าคงตัว ซึ่งอสมการ  𝑥 +𝑎

(𝑥+𝑏)2
 ≥ 0  มีเซตค าตอบคือช่วง (1, ∞) 

 แลว้  𝑎 + 𝑏  เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. −2 2. −1 3. 0 

 4. 1 5. 2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14. ก าหนดให ้ABC เป็นสามเหล่ียมหนา้จ ั่วซึ่งมีด้าน AB = AC  ถา้มมุ A = 150°  และด้าน BC ยาวเท่ากบั 16 หน่วย 

 แลว้ พืน้ที่สามเหล่ียม ABC เท่ากบัข้อไปต่อไปนี ้

 1. 64

3
 ตารางหน่วย 2. 64(2 − √3) ตารางหน่วย 3. 32(3 − √2) ตารางหน่วย 

 4. 64 ตารางหน่วย 5. 64(2 + √3) ตารางหน่วย 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

15. ให ้ 𝑢̅, 𝑣̅ และ 𝑤̅  เป็นเวกเตอรใ์ดๆ ในระบบพิกดัฉากสามมิติ  พิจารณาข้อความต่อไปนี  ้
 ก. (𝑢̅ × 𝑣̅) ∙ 𝑤̅  =  𝑢̅ ∙ (𝑣̅ × 𝑤̅) ข. (𝑢̅ × 𝑣̅) × 𝑤̅  =  𝑢̅ × (𝑣̅ × 𝑤̅) 

 ค. (𝑢̅ − 𝑣̅) ∙ (𝑢̅ + 𝑣̅)  =  |𝑢̅|2 − |𝑣̅|2 ง. (𝑢̅ − 𝑣̅) × (𝑢̅ + 𝑣̅)  =  2(𝑢̅ × 𝑣̅) 
 จ านวนข้อความที่ถกูต้อง เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. 0 (ไม่มีข้อความใดถกู) 2. 1 3. 2 

 4. 3 5. 4 
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16. ให ้𝑠 เป็นวงกลมที่อยู่ในควอดรนัต์ที่ 1 ซึ่งสมัผสัแกน X และ แกน Y  และเสน้ตรง ℓ ซึ่งมีสมการเป็น 

 3𝑥 − 4𝑦 + 24 = 0  ถา้ C เป็นจดุศูนยก์ลางของวงกลม 𝑠  และ P เป็นจดุที่วงกลม 𝑠 สมัผสัเสน้ตรง ℓ 

 แลว้สมการเสน้ตรงที่ผ่านจดุ C และจดุ P คือข้อใดต่อไปนี ้
 1. 4𝑥 + 3𝑦 − 28  =  0 2. 4𝑥 + 3𝑦 − 32  =  0 3. 4𝑥 + 3𝑦 − 40  =  0 

 4. 3𝑥 + 4𝑦 − 28  =  0 5. 3𝑥 + 4𝑦 − 32  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

17. ก าหนดให ้𝐴 เป็นเมทริกซม์ิติ 3 × 3 ซึ่ง [𝐴 : 𝐼] ~ [𝐼 : 𝑃]  โดยที่ 𝐼 เป็นเมทริกซเ์อกลกัษณม์ิติ 3 × 3 

 และ  𝑃 = [
1 2 0
0 −1 2
1 0 −1

]    ถา้  𝐴 [
1
2
3

] = [
𝑎
𝑏
𝑐

]  แลว้  𝑎 มีค่าเท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. −17 2. −5 3. −
17

5
 

 4. 5

17
 5. 17

5
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

18. ผลบวกของค าตอบของสมการ  9log 𝑥 − 10(3log 𝑥 ) + 9  =  0  เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. 11 2. 99 3. 101 

 4. 111 5. 1001 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 วิชาสามัญ คณิตศาสตร ์1 (ธ.ค. 58) 7 

19. ก าหนดให ้ 𝑆 = { 𝑥 | 0 < 𝑥 < 2𝜋  และ  125(54 cos 2𝑥) = 4(54 cos2 𝑥 ) + 25 } 

 𝑆 เป็นสบัเซตของเซตในข้อใดต่อไปนี ้

 1. { 
𝜋

8
,

3𝜋

8
,

5𝜋

8
,

10𝜋

8
,

12𝜋

8
,

14𝜋

8
 } 2. { 

𝜋

6
,

2𝜋

6
,

4𝜋

6
,

7𝜋

6
,

8𝜋

6
,

9𝜋

6
 } 

 3. { 
𝜋

4
,

2𝜋

4
,

3𝜋

4
,

5𝜋

4
,

6𝜋

4
,

7𝜋

4
 } 4. { 

𝜋

6
,

𝜋

4
,

3𝜋

6
,

3𝜋

4
,

8𝜋

6
,

7𝜋

4
 } 

 5. { 
𝜋

3
,

𝜋

4
,

2𝜋

3
,

3𝜋

4
,

5𝜋

3
,

7𝜋

4
 } 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

20. ความสงู (เซนติเมตร) ของเด็กกลุ่มหนึ่งจ  านวน 9 คน 

 152  ,    153  ,    155  ,    158  ,    159  ,    160  ,    162  ,    166  ,    175   

 ถา้สุ่มเลือกเด็กกลุ่มนีม้า 3 คน  ความน่าจะเป็นที่เด็กทัง้สามคนเตีย้กว่าค่าเฉล่ียเลขคณิตของความสงูของเด็กกลุ่มนี ้
 เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. 3

84
 2. 5

42
 3. 5

28
 

 4. 5

15
 5. 25

42
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

21. มีเลขโดด 9 จ านวน คือ  −7  ,  −5  ,  −3  ,  −1  ,  0  ,  2  ,  4  ,  6  ,  10    ถา้สุ่มเลขโดดนีม้า 4 จ านวน 

 แลว้ความน่าจะเป็นที่ผลคูณของเลขโดด 4 จ านวนนีไ้ม่เป็นจ านวนลบเท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. 47

126
 2. 70

126
 3. 41

63
 

 4. 47

63
 5. 56

63
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22. คะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรข์องนกัเรียนหอ้งหนึ่งมีการแจกแจงปกติ  ถา้ผลต่างของคะแนนที่ เปอรเ์ซนไทล ์67 และ
เปอรเ์ซนไทลท์ี่ 33 เท่ากบั 11 คะแนน  แลว้ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานคือข้อใดต่อไปนี ้

 เมื่อก าหนดตารางแสดงพืน้ที่ใต้เสน้โค้งปกติ 

 
 
 
 

 1. 9.5 คะแนน 2. 11 คะแนน 3. 12.5 คะแนน 

 4. 14 คะแนน 5. 15.5 คะแนน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

23. ให ้ 𝑥1 ,  𝑥2 ,  𝑥3 ,  … ,  𝑥11  เป็นข้อมลู 11 จ านวน ซึ่งเรียงกนัเป็นล าดับเรขาคณิต 

 ถา้ผลคูณ  𝑥1 ∙ 𝑥2 ∙ 𝑥3 ∙ … ∙ 𝑥11 =  233 ∙ 322  แลว้มธัยฐานของข้อมลูชดุนีเ้ท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. 36 2. 72 3. 144 

 4. 216 5. 426 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

24. ถา้ล าดับ  𝑎𝑛  =  
2

)2( 



nn

n

1

𝑥2
 𝑑𝑥    แลว้ 






1n
 𝑎𝑛

𝑛
 มีค่าเท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. 1

4
 2. 1

2
 3. 3

4
 

 4. 1 5. 5

4
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑧  0.17 0.33 0.44 0.67 

พืน้ที่ใตเ้สน้โคง้ปกติ 0.066 0.13 0.17 0.25 
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25. ก าหนดให ้𝑓(𝑥) เป็นฟังกช์นัพหนุาม ซึ่ง  𝑓 ′(𝑥)  =  3𝑥2 − 6𝑥    และ  𝐺(𝑥) = {
𝑥 + 5 เมื่อ  𝑥 < −1

𝑓(𝑥) เมื่อ  𝑥 ≥ −1
 

 ถา้  𝐺(𝑥) ต่อเนื่องที่  𝑥 = −1  แลว้  𝑓 มีค่าต ่ าสดุสมัพัทธเ์ท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. −2 2. −1 3. 2 

 4. 3 5. 4 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

26. ผลการสอบวิชาประวติัศาสตรซ์ึ่งมีคะแนนเต็ม 20 คะแนนของนกัเรียน 10 คน เป็นดังนี ้
 𝑥  ,    16  ,    8  ,    12  ,    13  ,    7  ,    9  ,    11  ,    18  ,    𝑦  

 ถา้ค่าเฉล่ียเลขคณิตของคะแนนสอบเท่ากบั 12.7 คะแนน  แลว้มธัยฐานของคะแนนสอบเท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. 10 คะแนน 2. 11 คะแนน 3. 11.5 คะแนน 

 4. 12 คะแนน 5. 12.5 คะแนน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

27. ถา้  𝑓(𝑥)  =  
100

1


k

𝑘 ∙ 𝑥2𝑘−1    แลว้  1

√2
𝑓(√2)  มีค่าเท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. 1 + 99 ∙ 299  2. 1 + 100 ∙ 299  3. √2 + 99 ∙ 299  

 4. 1 + 99 ∙ 2100 5. 1 + 100 ∙ 2100 
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28. ก าหนดให ้ 𝐴 = { 1, 2, 3, … , 155 }  และ i เป็นจ านวนเชิงซอ้น ซึ่ง  i2  = −1 

 ถา้  𝐵 = { 𝑥 ∈ 𝐴 | (
1+i

1−i
)

2𝑥−5

= i𝑥−2}  แลว้จ  านวนสมาชิกของ 𝐵 เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้

 1. 19 2. 20 3. 35 

 4. 38 5. 39 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

29. ก าหนดให ้ 𝐴 = [
cos

𝜋

3
− sin

𝜋

3

sin
𝜋

3
cos

𝜋

3

]    และ  𝑆 = { 1, 2, 3, … , 100 }    ถา้สุ่มสมาชิก 1 ตัวจาก 𝑆 

 แลว้ความน่าจะเป็นที่จะได้จ  านวนนบั 𝑘  ซึ่ง 𝐴𝑘  = 𝐼  โดยที่ 𝐼 เป็นเมทริกซเ์อกลกัษณ ์ เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. 9

100
 2. 16

100
 3. 18

100
 

 4. 24

100
 5. 29

100
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

30. ก าหนดให ้𝑃(𝑥) เป็นพหนุามซึ่งมีสมัประสิทธิเ์ป็นจ  านวนเต็มบวก  ถา้ 𝑃(1) = 10  และ 𝑃(10) = 2,116 

 แลว้ 𝑃(−1) เท่ากบัข้อใดต่อไปนี ้
 1. 4 2. 10 3. 51 

 4. 106 5. 1,053 
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เฉลย 

1. 3 7. 1 13. 1 19. 3 25. 5 
2. 3 8. 5 14. 2 20. 2 26. 5 
3. 5 9. 4 15. 4 21. 4 27. 4 
4. 1 10. 1 16. 1 22. 3 28. 5 
5. 3 11. 2 17. 5 23. 2 29. 2 
6. 4 12. 4 18. 3 24. 3 30. 1 
 

แนวคิด 

1. 3 

จากสมบติัของค่าสมับรูณ ์ จะได้    −5𝑥  <  6(𝑥 − 3)  <  5𝑥    และ 

 
 
 
 
 

จาก (1), (2), (3) จะได้  18

11
 < 𝑥 < 18 

ดังนัน้ 𝑥 ที่เป็นจ  านวนเต็ม จะมีค่าตัง้แต่  2, 3, … , 17  ซึ่งมีจ  านวน  17 − 2 + 1 = 16 ตัว 
 

2. 3 

จากทฤษฎีเศษ 𝑥 − 1  หาร 𝑃(𝑥) เหลือเศษ 10 จะได้ 
 

 𝑥 หาร 𝑃(𝑥) เหลือเศษ  6 จะได้  
 

 แทน  𝑑 = 6  ใน (1) จะได้  𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 4    …(3) 

ดังนัน้  𝑥 + 1  หาร 𝑃(𝑥) จะเหลือเศษ  

 
 
 
 
 

3. 5 

 
 
 
 
 
 
 
 

4. 1 

จาก ดังนัน้  log𝑏2 𝑎 
 
 
 
 

5𝑥 >  0 
  𝑥 >  0   …(3) 

−5𝑥 <   6𝑥 − 18 
  18 <  11𝑥 

   
18

11
 <      𝑥   …(1) 

6𝑥 − 18 <   5𝑥 
  𝑥 <  18   …(2) 

และ 

𝑎(15) + 𝑏(13) + 𝑐(1) + 𝑑 = 10 
   𝑎      +     𝑏     +     𝑐    + 𝑑 = 10   …(1) 

𝑎(05) + 𝑏(03) + 𝑐(0) + 𝑑 =  6 
                                               𝑑 =  6   …(2) 

=  𝑎(−1)5 + 𝑏(−1)3 + 𝑐(−1) + 𝑑 
=  −𝑎 − 𝑏 − 𝑐 + 𝑑 
= −(𝑎 + 𝑏 + 𝑐) + 𝑑 
= −(        4        ) + 6 
=                  2 

จาก (2) และ (3) 

  log𝑎2 𝑏 =  5 
1

2
log𝑎 𝑏 =  5 

  log𝑎 𝑏 =  10 

=  
1

2
log𝑏 𝑎 

=  
1

2
(

1

10
) 

=    
1

20
 

  𝑢̅ ∙ 𝑣̅   =  |𝑢̅||𝑣̅| cos 𝜃 
|𝑢̅ × 𝑣̅| =  |𝑢̅||𝑣̅| sin 𝜃 

    |       𝑢̅ ∙ 𝑣̅      |2 +      |𝑢̅ × 𝑣̅|2  

= ||𝑢̅||𝑣̅| cos 𝜃|
2

 + (|𝑢̅||𝑣̅| sin 𝜃)2  

= |√5√3 cos 𝜃|
2

 + (√5√3 sin 𝜃)
2

 

=      15 cos2 𝜃    +     15 sin2 𝜃 
=      15(cos2 𝜃    +  sin2 𝜃) 
=      15 

sin2 𝜃 + cos2 𝜃  =  1 

log𝑏 𝑎  กับ  log𝑎 𝑏  เป็นส่วนกลับกัน 
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5. 3 

ระบบสมการจะมีค าตอบเดียว เมื่อ det [สปส] ≠ 0   → 

 
 
 
 
 
 

6. 4 

tan [
𝜋

4
+ arcsin (−

3

5
)] =  

tan
𝜋

4
  +  tan(arcsin (−

3

5
))

1  −  tan
𝜋

4
 tan(arcsin(−

3

5
))

 

 =  
     1     +  tan(arcsin(−

3

5
))

1  −          tan(arcsin(−
3

5
))

        … (∗)    →  ต้องหา  tan (arcsin (−
3

5
))  มาแทน 

1. คิดเครื่องหมายตามจตุภาค : arcsin (−
3

5
)  คือมมุที่ sin แลว้เป็นลบ  →  Q3 หรือ Q4 

 แต่เรนจข์อง arcsin คือ Q1 หรือ Q4  ดังนัน้  arcsin (−
3

5
) เป็นมมุใน Q4 

 ดังนัน้ tan (arcsin (−
3

5
)) = tan (มมุใน Q4)  →  เป็นลบ 

2. หาค่า tan (arcsin (−
3

5
)) แบบไม่สนเครื่องหมาย →  ใชส้ามเหล่ียม 

 
 
 
 
 

 →  ได้ tan = 
3

4
 

รวมสองขัน้ตอน จะได้  tan (arcsin (−
3

5
)) = −

3

4
 

แทนใน (∗) จะได้  =  
1 +  (− 

3

4
)

1 − (− 
3

4
)
  =  

1

4

  
7

4
  
  =  

1

7
 

 

7. 1 

ตัวเลขที่เป็นสดัส่วนกบัความถ่ี  (เช่น ความถ่ีสมัพัทธ ์= 
ความถี่

𝑁
 ) สามารถใชห้า 𝑥̅ ได้ในลกัษณะเดียวกบัความถ่ีเลย 

(เพราะ เศษ และ ส่วน ของ ∑ 𝑥𝑖

𝑁
 จะถกูทอนเท่าๆกนั ท าใหม้ีค่าเท่าเดิม) 

ตารางอนัตรภาคชัน้เป็นช่วง  →  ประมาณแต่ละชัน้ด้วยจดุก่ึงกลางชัน้ 
 
 
 
 
 
 

จะได้  𝑥̅  =  57.5

1
  =  57.5 

 
 
 
 
 
 

               |
𝑎 2 −2
1 1 −1
2 1 2

| ≠ 0 

(2𝑎 − 4 − 2) − (−4 − 𝑎 + 4) ≠ 0 
  3𝑎 ≠ 6 
    𝑎 ≠ 2 

→  เขียนเป็นช่วงได้เป็น (−∞, 2) ∪ (2, ∞) 

3 arcsin 
3

5
 

5 

จากดา้นชุด 3 4 5 

จะได ้= 4 

คะแนนสอบ จุดกึ่งกลางชั้น ความถี่สัมพัทธ ์ ผลคูณ 
0 – 19 9.5 0.1   0.95 

20 – 39 29.5 0.1   2.95 
40 – 59 49.5 0.3 14.85 
60 – 79 69.5 0.3 20.85 
80 – 99 89.5 0.2 17.90 

  1.0 57.50 
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8. 5 

แทน 𝑥 = 2 จะเห็นว่ามีสองตัวที่ส่วน = 0 ลบกนัอยู่  ดังนัน้ ต้องจดัรูปให ้ 𝑥 − 2  ตัดกนัก่อน 

 2

𝑥−2
+

1

𝑥+2 
−

8

𝑥2 −4
   

 
 
 
 
 
 
 
 
 

แทน 𝑥 = 2  ใหม่ จะได้  ลิมิต  =  3

2+2
  =  

3

4
 

 

9. 4 

จาก  𝑎𝑛  = 𝑎1𝑟𝑛−1  แทน  𝑛 = 4  จะได้ 
 
 
 
 
 
 
 

10. 1 

จากสตูร ดิฟลกูโซ่ ในรูปแบบฟังกช์นัคอมโพสิท  (𝑔 ∘ 𝑓)′(𝑥)  =  𝑔′(𝑓(𝑥)) ∙ 𝑓 ′(𝑥) 
จะได้  (𝑓 ∘ 𝑓)′(2) 

 

 
หา 𝑓 ′(−4) :  เมื่อ 𝑥 < −1  จะได้   
 
 

หา 𝑓 ′(2) :  เมื่อ 𝑥 > 1  จะได้ 
 
 
 

11. 2 

ให ้ 𝑧1 = 𝑟 cis 𝜃  เมื่อ  0 < 𝜃 < 90°  (โจทยใ์ห ้𝑧1อยู่ใน Q1) 
เนื่องจาก  |𝑧1| = 2  จะได้  𝑟 = 2  ดังนัน้  𝑧1 = 2 cis 𝜃 

เนื่องจาก รากที่ 3 แต่ละรากจะมีมมุเพ่ิมทีละ  360°

3
 = 120° 

ดังนัน้ อีก 2  รากที่เหลือคือ  2 cis(𝜃 + 120°)  กบั  2 cis(𝜃 + 240°)  (ยงัไม่รูว้่าตัวไหนคือ 𝑧2  ตัวไหนคือ 𝑧3) 
โจทยใ์ห ้𝑧3 = 𝑧1̅ →  ดังนัน้ 𝑧3 อยู่ใน Q4 

 →  แต่  2 cis(𝜃 + 120°)  ไม่มีทางอยู่ใน Q4 ได้ (เพราะ 0 < 𝜃 < 90°) 
 →  ดังนัน้  𝑧3 = 2 cis(𝜃 + 240°) 

=  
1

𝑥+2
 + 

2

𝑥−2
−

8

(𝑥−2)(𝑥+2)
 

=  
1

𝑥+2
 +   

2(𝑥+2)    −    8

(𝑥−2)(𝑥+2)
 

=  
1

𝑥+2
 +   

2𝑥 − 4

(𝑥−2)(𝑥+2)
 

=  
1

𝑥+2
 +   

2(𝑥−2)

(𝑥−2)(𝑥+2)
 

=  
1

𝑥+2
 +        

2

𝑥+2
 

=          
3

𝑥+2
 

1

𝑥+2
 ไม่ต้องเอาไปรวมก็ได้ เพราะหา 

2
lim
x

ได้ 

𝑎4  =  𝑎1𝑟4−1  

12 =  96𝑟3 

 
1

8
 =       𝑟3 

 
1

2
 =       𝑟 → |𝑟| < 1  ดังนัน้ จะใชส้ตูร  𝑆∞ = 

𝑎1

1 − 𝑟
  ได้ 

 จะได้ 





1n

𝑎𝑛   =  
96

1 − 
1

2

  =  
96
1

2

  =  192 

 

=  𝑓 ′( 𝑓(2) ) ∙ 𝑓 ′(2) 

=  𝑓 ′((2 − 1)2 − 5) ∙ 𝑓 ′(2) 

=  𝑓 ′(         −4          ) ∙ 𝑓 ′(2)      …(∗) 

หา 𝑓(2) ใชสู้ตรล่าง เพราะ 2 > 1 

  𝑓(𝑥) =  (𝑥 + 1)2 − 5 
 𝑓 ′(𝑥) =  2(𝑥 + 1)(1) 
𝑓 ′(−4) =  2(−4 + 1)   =  −6 

 𝑓(𝑥) =  (𝑥 − 1)2 − 5 
𝑓 ′(𝑥) =  2(𝑥 − 1)(1) 
𝑓 ′(2) =  2(2 − 1)         =  2 

แทนใน (∗) 

จะได้  (𝑓 ∘ 𝑓)′(2) =  (−6)(2) 

 =     −12 

𝑎 + 𝑏i  

𝑎 − 𝑏i  
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จากสมบติัของคอนจเูกต และขนาดของมมุ จะได้ว่ามมุของ 𝑧1 กบั 𝑧3 จะต้องรวมกนัได้ 360° 

 
 
 

แทนค่า 𝜃 จะได้  𝑧2 + 𝑧3 

 
 
 
 
 

12. 4 

จะเห็นว่า  11111

1210
  ตัด 11 ได้สองตัว เหลือ  

11109

10
  ดังนัน้ จะหาว่า  11109 หารด้วยด้วย 10 เหลือเศษเท่าไหร่ ก่อน 

แลว้ตอนจบ ค่อยเอา 11 สองตัวที่ตัดไป คูณกลบัเข้าไป ใหต้ัวหารกลายเป็น 1210 เท่าเดิม 

“เศษเหลือจากการหารด้วย 10” จะเท่ากบั “หลกัหน่วย” 

เนื่องจาก 11 มีหลกัหน่วยคือ 1 ดังนัน้ ถา้เอา 11 มาคูณกนัเอง ไม่ว่าจะคูณก่ีตัว หลกัหน่วยก็ยงัเป็น 1 เหมือนเดิม 
(เพราะ 1 × 1 = 1)  ดังนัน้ 11109 จะมีหลกัหน่วยคือ 1 

ดังนัน้  11109 หารด้วย 10 จะเหลือเศษ 1 →  11109 =     10 𝑞 +   1 

 →  11111 =  1210𝑞 + 121  
 →  11111 หารด้วย 1210 จะเหลือเศษ 121 

 

13. 1 

เนื่องจาก 𝑥 + 𝑏 เป็นตัวหาร ดังนัน้  𝑥 ≠ −𝑏 : 

 
 

ดังนัน้ ค าตอบของอสมการคือ  𝑥 ≥ −𝑎  และ  𝑥 ≠ −𝑏   …(∗) 

แต่โจทยใ์หค้ าตอบคือ  (1, ∞) ซึ่งเขียนในรูปอสมการได้เป็น  𝑥 > 1 

 ซึ่งเขียนในรูปแบบเดียวกบั (∗) ได้เป็น 𝑥 ≥ 1  และ  𝑥 ≠ 1 

 เทียบกบั (∗) จะได้  𝑎 = −1  และ  𝑏 = −1 

ดังนัน้  𝑎 + 𝑏  =  (−1) + (−1)  =  −2 

 

14. 2 

จะได้มมุที่ฐาน  =  
180° − 150°

2
  =  15° 

ลากส่วนสงู AD  จาก ∆ หนา้จ ั่ว จะได้ AD แบ่งครึ่งฐาน เป็นฝ่ังละ 8 ดังรูป 

จาก  tan C  =  
AD

CD
  จะได้ 

 
 
 
 
 
 

ดังนัน้  ∆ABC  =  1
2
 × BC × AD  =  

1

2
× 16 × 8(2 − √3)  =  64(2 − √3) 

𝜃 + (𝜃 + 240°) =  360° 
   2𝜃 =  120° 
     𝜃 =    60° 

=  2 cis(60° + 120°) + 2 cis(60° + 240°) 
=  2 cis(     180°       ) + 2 cis(      300°      ) 

=              −2                + 2(cos 300° + 𝑖 sin 300°) 

=              −2                + 2 (    
1

2
         + 𝑖 (−

√3

2
)  ) 

=              −2                +        1             −  √3𝑖            =   −1 − √3𝑖 

คูณ 11 × 11 ตลอด 

𝑥+𝑎

(𝑥+𝑏)2
 ≥  0 

𝑥 + 𝑎 ≥  0 
𝑥 ≥  −𝑎 

เน่ืองจาก (𝑥 + 𝑏)2 > 0 ดังน้ัน จะยา้ย (𝑥 + 𝑏)2 
มาคูณทางขวาได ้โดยไม่ตอ้งเปลี่ยน ≥ เป็น ≤ 

150° 

A 

B C 8 8 D 
15° 15° 

        tan 15° =  
AD

8
 

tan(60° − 45°) =  
AD

8
 

tan 60° − tan 45°

1 + tan 60° tan 45°
 =  

AD

8
 

    
√3    −    1

1    +    √3
 =  

AD

8
 จะได้   AD  =  

8(√3−1)

√3+1
 ∙

√3−1

√3−1
  =  

8(3−2√3+1)

2
  =  8(2 − √3) 
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15. 4 

ก. การ ดอท&ครอส จะได้ผลเท่าเดิมเสมอ ตราบใดที่ต าแหน่ง 𝑢̅ , 𝑣̅ , 𝑤̅ ยงัคงเรียงเป็นวงกลมแบบเดียวกนั 

 
  

 
ข. เนื่องจาก ผลครอส จะมีทิศตัง้ฉากกบัระนาบของตัวตัง้ ดังนัน้ การเปล่ียนกลุ่มอาจท าใหผ้ลลพัธม์ีทิศผิดไปจากเดิมได้ 
 หรือ จะลองแทนด้วยเวกเตอรง่์ายๆดู เช่น (𝑖̅ × 𝑖̅) × 𝑗 ̅ =  0̅ × 𝑗̅  =  0̅ 

  แต่ 𝑖̅ × (𝑖̅ × 𝑗̅)  =  𝑖̅ × 𝑘̅  ≠  0̅    →  ข. ผิด 
ค.  

 

ง.  

 
 
 

16. 1 

จากข้อมลูที่โจทยใ์ห ้จะวาดได้ดังรูป  →  จะได้พิกดัของ C คือ (𝑟, 𝑟) 

และจาก 
 

 
 
 
 
 
 

เนื่องจากรศัมีเป็นลบไม่ได้ จะได้  𝑟 = 4  เท่านัน้ ดังนัน้จะได้ พิกดั C คือ (4, 4) 

หาความชนั CP : เนื่องจาก  CP ⊥ ℓ  ดังนัน้ ความชนัต้องคูณกนัได้ −1 

 หาความชนั ℓ : →  ความชนั ℓ = 
3

4
 

  →  ดังนัน้ ความชนั CP = −
4

3
 

ดังนัน้ เสน้ตรงที่ผ่าน CP จะมีความชนั − 4

3
 และผ่าน C(4, 4)  ซึ่งจะมีสมการคือ 

 
 
 

17. 5 

จาก  [𝐴 : 𝐼] ~ [𝐼 : 𝑃]  จะได้  𝐴𝑃 = 𝐼  นั่นคือ  𝑃 = 𝐴−1  

จาก  𝐴 [
1
2
3

]  =  [
𝑎
𝑏
𝑐

]  ยา้ยข้าง 𝐴 ทางซา้ย จะได้ 

 
 
 
 
 
 

จะแปลงเป็นระบบสมการ แลว้แกห้า 𝑎 ก็ได้  แต่ข้อนีโ้จทยถ์าม 𝑎 ค่าเดียว  →  ใชก้ฎของเครเมอร ์จะง่ายกว่า 

𝑢̅  

𝑣̅  𝑤̅  

   𝑢̅ ∙ (𝑣̅ × 𝑤̅)  =  𝑣̅ ∙ (𝑤̅ × 𝑢̅) =  𝑤̅ ∙ (𝑢̅ × 𝑣̅) 
=  (𝑢̅ × 𝑣̅) ∙ 𝑤̅   =  (𝑣̅ × 𝑤̅) ∙ 𝑢̅  =  (𝑤̅ × 𝑢̅) ∙ 𝑣̅ 

(𝑢̅ − 𝑣̅) ∙ (𝑢̅ + 𝑣̅) =  𝑢̅ ∙ 𝑢̅  +  𝑢̅ ∙ 𝑣̅  −  𝑣̅ ∙ 𝑢̅  −  𝑣̅ ∙ 𝑣̅ 
 =   |𝑢̅|2                                  −  |𝑣̅|2 

→  ก. ถกู 

→  ค. ถกู 

(𝑢̅ − 𝑣̅) × (𝑢̅ + 𝑣̅) =  𝑢̅ × 𝑢̅  + 𝑢̅ × 𝑣̅   −  𝑣̅ × 𝑢̅  −  𝑣̅ × 𝑣̅ 
 =      0̅      +  𝑢̅ × 𝑣̅   +  𝑢̅ × 𝑣̅   −     0̅ 
 =                2(𝑢̅ × 𝑣̅) 

𝑢̅ × 𝑣̅ = −𝑣̅ × 𝑢̅ 

→  ง. ถกู 

3𝑥 − 4𝑦 + 24 = 0 

C 

P 

𝑟  

𝑟  

𝑟  

       CP =   𝑟 
|3𝑟−4𝑟+24|

√32 +(−4)2
 =   𝑟 

|−𝑟 + 24| =  5𝑟 

ระยะจากจุด (𝑎, 𝑏) ถึง 
เสน้ตรง  𝐴𝑥 + 𝐵𝑦 + 𝐶 = 0 

คือ  |𝐴𝑎+𝐵𝑏+𝐶|

√𝐴2+𝐵2
 

−𝑟 + 24 =  5𝑟 
            4 =   𝑟 

−𝑟 + 24 =  −5𝑟 
         −6 =  𝑟 

3𝑥 − 4𝑦 + 24 = 0 
3

4
𝑥           +  6 = 𝑦 

               
𝑦−4

𝑥−4
 =  −

4

3
 

          3𝑦 − 12 =  −4𝑥 + 16 
4𝑥 + 3𝑦 − 28 =  0 

[
1
2
3

] =  𝐴−1 [
𝑎
𝑏
𝑐

] 

[
1
2
3

] =   𝑃    [
𝑎
𝑏
𝑐

] 

[
1
2
3

] = [
1 2 0
0 −1 2
1 0 −1

] [
𝑎
𝑏
𝑐

] 
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จากกฎของเครเมอร ์จะได้  𝑎  =  

|
1 2 0
2 −1 2
3 0 −1

|

|
1 2 0
0 −1 2
1 0 −1

|

  =  
(1+12+0)−(0+0−4)

(1+4+0)−(0+0+0)
  =  

17

5
 

 

18. 3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

19. 3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

20. 2 

หา 𝑛(𝑆) :  จ านวนแบบทัง้หมด  →  เลือก 3 คน จาก 9 คน ได้  (9
3

) แบบ 

หา 𝑛(𝐸) :  จะลยุหา 𝑥̅ เลยก็ได้ แต่ต้องคิดเลขเยอะหน่อย 

หรือจะเอาข้อมลูทกุตัวมาหกั 150 ก่อน เพ่ือใหคิ้ดเลขนอ้ยลงก็ได้ 
 
 
 
 

หาค่าเฉล่ียได้  2+3+5+8+9+10+12+16+25

9
  =  

90

9
  =  10  →  บวก 150 กลบั จะได้  𝑥̅  =  10 + 150  =  160 

จะเห็นว่ามีเด็ก 5 คน ที่เตีย้กว่า 160  →  เลือก 3 คน จาก 5 คน ได้  (5
3

) แบบ 

ดังนัน้ ความน่าจะเป็น  =  
 (5

3
) 

(9
3

)
  =  

 
5∙4∙3

3∙2∙1
 

9∙8∙7

3∙2∙1

  =  
5∙4∙3

9∙8∙7
  =  

5

42
 

 
 
 
 
 

  9log 𝑥 − 10(3log 𝑥) + 9 =  0 

32 log 𝑥 − 10(3log 𝑥 ) + 9 =  0 

(3log  𝑥 − 1)(3log  𝑥 − 9) =  0 

       3log 𝑥  =  1  ,   9 

       3log 𝑥  =  30  ,   32  

       log 𝑥 =  0   ,    2 

             𝑥 = 100 ,  102   =  1 , 100 →  จะได้ผลบวกค าตอบ  =  1+ 100  =  101 

125(54 cos 2𝑥) =   4(54 cos2 𝑥) + 25 

125(54(2 cos2 𝑥 − 1)) =   4(54 cos2 𝑥) + 25 

125(58 cos2 𝑥 − 4) =   4(54 cos2 𝑥) + 25 

    
125(58 cos2 𝑥)

54
 =   4(54 cos2 𝑥) + 25 

    
          58cos2 𝑥

5
 =   4(54 cos2 𝑥) + 25 

           58 cos2 𝑥 =  20(54 cos2 𝑥 ) + 125 

58 cos2 𝑥 − 20(54 cos2 𝑥 ) − 125 =  0 

(54 cos2 𝑥 − 25)(54 cos2 𝑥 + 5) =  0 

54 cos2 𝑥  =  25 ,  −5 

54 cos2 𝑥  =   52  

4 cos2 𝑥 =   2 

cos2 𝑥 =    
1

2
 

cos 𝑥 =  ±
1

√2
 

       𝑥 =  
𝜋

4
 ,  

3𝜋

4
 , 

5𝜋

4
 , 

7𝜋

4
 

 →  เป็นสบัเซตของข้อ 3. 

เลขยกก าลังฐาน 5
เป็นลบไม่ได ้

 152 153 155 158 159 160 162 166 175 
 
 2 3 5 8 9 10 12 16 25 
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21. 4 

ไม่เป็นลบ จะมีหลายกรณี (ศูนย ์หรือ บวก)  →  จะค านวณแบบตรงข้าม (คือแบบที่เป็นลบ)  แลว้เอา 1 ตัง้ลบ  

หา 𝑛(𝑆) :  จ านวนแบบทัง้หมด  →  เลือก 4 จ านวน จาก 9 จ านวน ได้  (9
4

) =  
9∙8∙7∙6

4∙3∙2∙1
  =  3 ∙ 7 ∙ 6 แบบ 

หา 𝑛(𝐸) :  เป็นจ านวนลบ  →  จะมี 2 กรณีดังนี ้
 กรณี เป็นบวก 3 ตัว ลบ 1 ตัว เลือก 3 ตัว จากเลขบวก 4 ตัว ได้ (4

3
) แบบ 

  เลือก 1 ตัว จากเลขลบ 4 ตัว ได้ (4
1

) แบบ 

  → ได้จ  านวนแบบ  =  (4
3

)(4
1

)  =  (4)(4)  =  16 แบบ 
 กรณี เป็นบวก 1 ตัว ลบ 3 ตัว เลือก 1 ตัว จากเลขบวก 4 ตัว ได้ (4

1
) แบบ 

  เลือก 3 ตัว จากเลขลบ 4 ตัว ได้ (4
3

) แบบ 

  → ได้จ  านวนแบบ  =  (4
1

)(4
3

)  =  (4)(4)  =  16 แบบ 

 รวมได้  𝑛(𝐸)  =  16 + 16  =  32 แบบ 

ดังนัน้ ความน่าจะเป็นที่ ผลคูณของเลข 4 ตัวเป็นลบ  =  32

3∙7∙6
  =  

16

63
 

ดังนัน้ ความน่าจะเป็นที่ ผลคูณของเลข 4 ตัวไมเ่ป็นลบ  =  1 −
16

63
  =  

47

63
 

 

22. 3 

𝑃67  คือ มีพืน้ที่ 0.67 อยู่ทางซา้ย  →  จะวาดได้ดังรูป 

แต่พืน้ที่ที่ใชเ้ปิดตาราง ต้องวดัจากแกนกลาง 

ครึ่งซา้ย พืน้ที่ = 0.5  →  จะได้พืน้ที่ที่ลน้ไปทางขวา  =  0.67 – 0.5  =  0.17 

เปิดตารางตรงพืน้ที่ = 0.17 จะได้  𝑧 = 0.44  ดังนัน้ 

 
 

ท านองเดียวกนั  𝑃33  คือ มีพืน้ที่ 0.33 อยู่ทางซา้ย  →  จะวาดได้ดังรูป 

แต่พืน้ที่ที่ใชเ้ปิดตาราง ต้องวดัจากแกนกลาง 

ครึ่งซา้ย พืน้ที่ = 0.5  →  เหลือพืน้ที่จากแกนกลาง  =  0.5 – 0.33  =  0.17 
เปิดตารางตรงพืน้ที่ = 0.17 จะได้  𝑧 = 0.44  แต่ฝ่ังซา้ยของโค้ง จะมี 𝑧 เป็นลบ 

จะได้  𝑧 = −0.44  ดังนัน้   
 
 
 
 
 

จะได้  𝑠  =  
11

0.88
  =  

1100

88
  =  

100

8
  =  12.5 

 

23. 2 

ให ้ 𝑥1 ,  𝑥2 ,  𝑥3 ,  … ,  𝑥11  มี  𝑎1 = 𝑥1  และ อตัราส่วนร่วม = 𝑟 

จากสตูร  𝑎𝑛  = 𝑎1𝑟𝑛−1   จะได้ 
 
 
 
 

𝑃67  𝑍 

0.67 

𝑃33  𝑍 

0.33 

  
𝑃67 −𝑥̅

𝑠
 =  0.44 

𝑃67 − 𝑥̅ =  0.44𝑠   …(1) 

  
𝑃33 −𝑥̅

𝑠
 =  −0.44 

𝑃33 − 𝑥̅ =  −0.44𝑠   …(2) 

จากโจทย ์จะได ้ 𝑃67 − 𝑃33 = 11 
(1) − (2) : (𝑃67 − 𝑥̅) − (𝑃33 − 𝑥̅) =  0.44𝑠 − (−0.44𝑠) 
                   11 =            0.88𝑠 

𝑥1 ∙  𝑥2  ∙   𝑥3   ∙ … ∙   𝑥11 =  233 ∙ 322 

𝑥1 ∙ 𝑥1𝑟 ∙ 𝑥1𝑟2 ∙ … ∙ 𝑥1𝑟10 =  233 ∙ 322 

(𝑥1)11(𝑟1+2+3+ … +10) =  233 ∙ 322 

(𝑥1)11 (    𝑟
10(10+1)

2      ) =  233 ∙ 322 
1 + 2 + … + 𝑛  =  

𝑛(𝑛+1)

2
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มธัยฐาน  =  ตัวตรงกลาง  =  𝑥11+1

2

  =  𝑥6 

ซึ่งจากสตูร  𝑎𝑛  = 𝑎1𝑟𝑛−1   จะได้  𝑥6 =  𝑥1𝑟5  ซึ่งจาก (∗)  จะได้เท่ากบั  23 ∙ 32  =  72 

 

24. 3 

อินทิเกรต จะได้  𝑎𝑛  = 
2

)2( 



nn

n

𝑥−2  𝑑𝑥    =  
𝑥−1

−1
  |

𝑛(𝑛+2)

2
 
𝑛

 

 
 
 
 
 
 
 

ดังนัน้  





1n

 𝑎𝑛

𝑛
   =  






1n

 1

𝑛(𝑛+2)
 

 
 
 

จะเห็นว่า ตัวลบ จะตัดกบัตัวบวกของพจนถ์ดัไปสองพจนไ์ด้ 

เหลือตัวบวกสองตัวแรก ( คือ  1
1
 และ 1

2
 )  กบั ตัวลบสองตัวสดุทา้ย (ซึ่งเข้าใกล ้0 เมื่อ 𝑛 → ∞) 

ดังนัน้  จะได้ค าตอบ  =  
1

2
( 

1

1
+

1

2
)  =  

1

2
(

3

2
)  =  

3

4
 

 

25. 5 

อินทิเกรต  𝑓 ′(𝑥) =  3𝑥2 − 6𝑥  จะได้  𝑓(𝑥)  
 
 

𝐺(𝑥) ต่อเนื่องที่  𝑥 = −1  ดังนัน้ บริเวณรอยต่อที่  𝑥 = −1  ต้องได้ 
 
 
 

แทนใน (∗) จะได้  𝑓(𝑥) = 𝑥3 − 3𝑥2 + 8 

ค่า สงูสดุ/ต ่ าสดุ สมัพัทธ ์จะเกิดที่  𝑓 ′(𝑥) = 0  → 

 
 
 

ค่าต ่ าสดุสมัพัทธ ์จะเกิด ณ จดุที่ 𝑓 ′(𝑥) เปล่ียนจาก − เป็น +  นั่นคือ ที่  𝑥 = 2 

จะได้ค่าต ่ าสดุสมัพัทธ ์ =  𝑓(2)  =  23 − 3(22) + 8  =  4 

 
 
 
 
 

(𝑥1)11   (    𝑟55     ) =  233 ∙ 322 
  𝑥1               𝑟5 =  23   ∙  32     …(∗) 

ยกก าลัง 1

11
 ทั้งสองฝ่ัง 

=  − ((
𝑛(𝑛 +2)

2
)

−1

− (𝑛)−1) 

=  − (  
2

𝑛(𝑛 +2)
      −    

1

𝑛
  ) 

=  − (    
    2      −      (𝑛+2) 

𝑛(𝑛+2)
  ) 

=  − (      
− 𝑛

    𝑛(𝑛 +2)    
      ) 

=             
1

𝑛+2
 

=  
1

2
 





1n

 1
𝑛

−
1

𝑛+2
 

=  
1

2
( 

1

1
−

1

3
  +   

1

2
−

1

4
  +   

1

3
−

1

5
  +  

1

4
−

1

6
  +   

1

5
−

1

7
  +  

1

6
−

1

8
 +  … ) 

=  
3𝑥3

3
−

6𝑥2

2
+ 𝑐 

=  𝑥3 − 3𝑥2 + 𝑐    …(∗) 

   𝑥 + 5 =  𝑓(𝑥) 
−1 + 5 =  𝑓(−1) 

      4 =  (−1)3 − 3(−1)2 + 𝑐 
      8 =                                       𝑐 

3𝑥2 − 6𝑥 =  0 

3𝑥(𝑥 − 2) =  0 

  𝑥 = 0 ,  2 
0 2 

+          −          + 
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26. 5 

ค่าเฉล่ีย = 12.7  ดังนัน้ 

 
 
 

หามธัยฐาน  →  มธัยฐานจะอยู่ต าแหน่งที่  10+1

2
  =  5.5  =  ระหว่างตัวที่ 5 กบั 6 

เรียงข้อมลูจากมากไปนอ้ย จะได้    7 ,  8 ,  9 ,  11 ,  12 ,  13 ,  16 ,  18    เหลือ 𝑥 กบั 𝑦 ที่ยงัไม่รูค่้า 

เนื่องจาก  𝑥, 𝑦 มากสดุคือ 20  (คะแนนเต็ม 20)  และ  𝑥 + 𝑦 = 33  ดังนัน้  𝑥 หรือ 𝑦 จะนอ้ยกว่า 13 ไม่ได้ (ถา้มีตัว
ไหนนอ้ยกว่า 13 อีกตัวต้องมากกว่า 20 ถึงจะบวกกนัเป็น 33 ได้)  →  𝑥, 𝑦  ≥  13 

ดังนัน้ ตัวที่ 5.5 จะอยู่ระหว่าง 12 กบั 13 ดังรูป 
 
 
 
 

จะได้ ตัวที่ 5.5  =  
12+13

2
  =  12.5 

 

27. 4 

จาก  𝑓(𝑥)  =  
100

1


k

𝑘 ∙ 𝑥2𝑘−1 จะได้       𝑓(√2) =      
100

1


k

𝑘 ∙ √2
2𝑘−1

 

 ดังนัน้  1

√2
𝑓(√2) =  

1

√2
 

100

1


k

𝑘 ∙ √2
2𝑘−1

 

  =  
1

√2
 

100

1


k

𝑘 ∙
(√2

2
)

𝑘

√2
 

  =    1
2
  

100

1


k

𝑘 ∙ 2𝑘 

  =    
1

2
  (1 ∙ 21 + 2 ∙ 22 + 3 ∙ 23 +  … + 100 ∙ 2100) 

  =          1 ∙ 20 + 2 ∙ 21 + 3 ∙ 22 +  … + 100 ∙ 299  

เป็นอนกุรมผสมเรขาคณิต  →  ต้องใชว้ิธีคูณ 𝑟 ใหต้ าแหน่งเล่ือน แลว้หกัด้วยตัวมนัเอง 
 
 
 
 
 
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑥+16+8+12+13+7+9+11+18+𝑦

10
 =  12.7 

              𝑥 + 94 + 𝑦 =  127 
                   𝑥 + 𝑦 =    33 

7  ,    8  ,    9  ,    11  ,    12  ,    13  ,    16  ,    18 

𝑥, 𝑦 ≥ 13 

ตัวที่ 5 ตัวที่ 6 

 1 ∙ 20 + 2 ∙ 21 + 3 ∙ 22 + 4 ∙ 23 +  … + 100 ∙ 299 =    𝑥 …(1) 
 
                1 ∙ 21 + 2 ∙ 22 + 3 ∙ 23 +  …  +  99 ∙ 299 + 100 ∙ 2100  =  2𝑥 …(2) 
 
(1) − (2) : 1 ∙ 20 + 1 ∙ 21 + 1 ∙ 22 + 1 ∙ 23 +  … + 1 ∙ 299 − 100 ∙ 2100 =  −𝑥 

1(2100−1)

2−1
                                   − 100 ∙ 2100 =  −𝑥 

2100 − 1                                   − 100 ∙ 2100 =  −𝑥 
           −1           − 99 ∙ 2100 =  −𝑥 
              1           + 99 ∙ 2100 =     𝑥 

คูณ 2 ให ้
พจน์เล่ือน 

อนุกรมเรขา  (𝑎1 = 1 ,  𝑟 = 2)  ใชสู้ตร  𝑆𝑛  = 
𝑎1(𝑟𝑛−1)

𝑟−1
  ได้ 
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28. 5 

จดัรูปโดยคูณคอนจเูกตใหต้ัวส่วนเป็นจ านวนจริงก่อน จะได้   1+i

1−i
  =  

1+i

1−i
∙

1+i

1+i
  =  

12+2i+i2

12−i2
  =  

2i

2
  =  i 

ดังนัน้ จะได้สมการคือ   
 
 
 
 
 
 

เนื่องจาก  𝑥 ∈ { 1, 2, 3, … , 155 }  จะได้  𝑥 = 3 , 7 , 11 , … , 155  →  มีท ัง้หมด  155−3

4
 + 1  =  39 จ านวน 

 

29. 2 

เมทริกซใ์นรูป  [cos 𝜃 − sin 𝜃
sin 𝜃 cos 𝜃

]  เป็นเมทริกซท์ี่นิยมน ามาออกข้อสอบ เนื่องจาก มนัมีสมบติัพิเศษ คือ หากน าเมทริกซ ์

ในรูปนีม้าคูณกนั จะสามารถน ามมุมาบวกกนัได้เลย ดังนี ้
 
 
 
 
 

ซึ่งจะท าใหไ้ด้ด้วยว่า  [cos 𝜃 − sin 𝜃
sin 𝜃 cos 𝜃

]
𝑛

  =  [
cos 𝑛𝜃 − sin 𝑛𝜃
sin 𝑛𝜃 cos 𝑛𝜃

] 

 

ดังนัน้  𝐴𝑘   =  [
cos

𝜋

3
− sin

𝜋

3

sin
𝜋

3
cos

𝜋

3

]

𝑘

 =  [
cos

𝑘𝜋

3
− sin

𝑘𝜋

3

sin
𝑘𝜋

3
cos

𝑘𝜋

3

]  ซึ่งจะเท่ากบั [1 0
0 1

]  เมื่อ  cos
𝑘𝜋

3
 = 1 ,  sin

𝑘𝜋

3
 = 0 

 
 

ใน  { 1, 2, 3, … , 100 }   จะมีจ  านวนที่หารด้วย 6 ลงตัวอยู่   100

6
  =  16.6…  →  ปัดลง  →  16 จ านวน 

ดังนัน้ จะได้ความน่าจะเป็น  =  
16

100
 

 

30. 1 

เนื่องจาก 𝑃(𝑥) มี สปส เป็นจ านวนเต็มบวก ดังนัน้ ถา้ 𝑥 เป็นบวก จะได้ว่า แต่ละพจนข์อง 𝑃(𝑥) เป็นบวกทกุพจน ์

จาก  𝑃(10) = 2,116  จะสรุปได้ว่า  𝑃(𝑥) มีดีกรีไม่เกิน 3    (เพราะทกุพจนเ์ป็นบวก และ 104  เกิน 2116) 
ให ้ 𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥3 + 𝑏𝑥2 + 𝑐𝑥 + 𝑑   เมื่อ  𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑  ∈  {1, 2, 3, …} 

จาก  𝑃(1) = 10  จะได้   
 

จาก  𝑃(10) = 2,116  จะได้   
 

จาก (1) จะได้  1  ≤  𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑  ≤  7     ( เนื่องจาก  𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑  เป็นจ านวนเต็มบวก 
 ถา้มีตัวไหนใน 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 เกิน 7  จะท าใหผ้ลบวก  𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑 เกิน 10) 
เนื่องจาก 2116 เขียนกระจายในฐานสิบได้แบบเดียวคือ  2(1000) + 1(100) + 1(10) + 6 

และจาก  1  ≤  𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑  ≤  7  ดังนัน้ จะสรุปได้ว่า  𝑎 = 2 ,  𝑏 = 1 ,  𝑐 = 1 ,  𝑑 = 6      (ซึ่งจะท าให ้(1) จริงด้วย) 
ดังนัน้  𝑃(−1)  =  2(−1)3 + 1(−1)2 + 1(−1) + 6  =  4 

→ 𝑥 − 3  ต้องหารด้วย 4 ลงตัว 

 นั่นคือ  𝑥  ต้องหารด้วย 4 เหลือเศษ 3 

    i2𝑥−5 =  i𝑥−2  

     
i2𝑥−5

i𝑥−2
 =  1 

i(2𝑥−5)−(𝑥−2) =  1 

     i𝑥−3 =  1 

[
cos 𝛼 − sin 𝛼
sin 𝛼 cos 𝛼

] [
cos 𝛽 − sin 𝛽
sin 𝛽 cos 𝛽

] = [
cos 𝛼 cos 𝛽 − sin 𝛼 sin 𝛽 − cos 𝛼 sin 𝛽 − sin 𝛼 cos 𝛽
sin 𝛼 cos 𝛽 + cos 𝛼 sin 𝛽 − sin 𝛼 sin 𝛽 + cos 𝛼 cos 𝛽

] 

 =   [
            cos(𝛼 + 𝛽)                     − sin(𝛼 + 𝛽)         

sin(𝛼 + 𝛽) cos(𝛼 + 𝛽)
] 

นั่นคือ เมื่อ 
𝑘𝜋

3
 = 2𝑛𝜋 

  𝑘 =  6𝑛 

𝑎(13) + 𝑏(12) + 𝑐(1) + 𝑑 = 10 

       𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑 = 10    …(1) 

𝑎(103) + 𝑏(102) + 𝑐(10) + 𝑑 =  2116 

 1000𝑎 + 100𝑏 + 10𝑐 + 𝑑 =  2116   …(2) 
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เครดิต 

ขอบคุณ ข้อสอบ จาก คุณ สนธยา เสนามนตรี และ อ.ปิง GTRmath 

ขอบคุณเฉลยวิธีท  า จาก อ.ปิง GTRmath 

ขอบคุณ คุณ Hutch LK 

และ คุณครูเบิรด์ จาก กวดวิชาคณิตศาสตรค์รูเบิรด์ 

และ คุณ Sornchai Thongkrajang        ที่ช่วยตรวจสอบความถกูต้องของเอกสาร 
 


